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Nous avons remarqué certaines propriétés en
faisant la liste des carrés des premiers entiers
naturels.

Tout d’ abord, le
c h i ff re des uni tés
d’un entier élevé au
carré ne peut pas
être n’ importe quel
entier. 

Ensuite, ce chi ff r e
se répète de dix en
dix et on remarque
une symétri e de
répartition par rap-
port au mi l i eu de
chaque dizaine, un
effet de miroir.

Nous avons égale-
ment remarqué cer-
tai nes propri étés
concernant l es
nombres obtenus
en supprimant le
c h i ff re des uni tés
au carré d’ un
entier.

Remarque : Tout nombre peut se décompo-
ser en une somme de la forme : 10 k + x, où k
est un entier naturel et x un chiffre de 0 à 9.

P ropr iété : Soit x un chi ffre entre 0 et 9 et
soit k un entier naturel. Alors x2 et (10 k + x)2

possèdent le même chiffre des unités, ce qui
équivaut à dire que l’ on a une répéti tion du
chiffre des unités des carrés de 10 en 10.

Démonstration. On a : 

(10 k + x)2 = 100 k2 + 20 kx+ x2. 

Or 100 k2 + 20 kx est un nombre se terminant
par 0, i l n’a aucune influence sur le chiff r e
des unités de (10 k + x)2 qui a donc le même
chiffre des unités que x2.
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C o n s é q u e n c e .Les seuls chiffres des unités
qui peuvent apparaître dans le carré d’ un
entier sont 0, 1, 4, 5, 6, 9. I l n’ existe aucun
carré se terminant par 2, 3, 7 ou 8.

P ro p r i é t é .Soit x un entier compris entre 0 
et 4. Alors (5 – x)2 et (5 + x)2 ont le même
chiffre des unités.

D é m o n s t r a t i o n .C’ est x2 qui inf lue sur le
chiffre des unités. C’est un miroir et donc, à
l’intérieur d’une dizaine, les chiffres des uni-
tés se reflètent de part et d’autre des milieux
de dizaines tels que 5, 15, 25, 35 …

A u t re re m a rq u e : On constate une règle
s’ appl iquant aux nombres des di zai nes.
[NDLC. Voir ci-contre.]

Lorsqu’on écrit à la suite différents carrés de
nombres qui  se suivent, on constate que
q u a t re fois de sui te, on aj oute le même
nombre n au chiffre des dizaines du carré pré-
c é d e n t;  puis on ajoute s i x fois de suite ce
nombre n + 1 au chiffre des dizaines du carré
p r é c é d e n t; puis q u a t re fois de suite à nou-
veau en ajoutant 1 au nombre précédent, etc.

nombres commentaires
car  rés

0
0

1
1

2
4

3
9

4 + 1
1 6

5 + 1
2 5 on a ajouté 4 fois 1

6 + 1 au nombre de dizaines
3 6

7 + 1
4 9

8 + 2 (+ 1)
6 4

9 + 2
8 1

10 + 2
10 0 on a ajouté 6 fois 2

11 + 2 au nombre de dizaines
12 1

12 + 2
14 4

13 + 2
16 9 (+ 1)

14 + 3
19 6

15 + 3
22 5 on a ajouté 4 fois 3

16 + 3 au nombre de dizaines
25 6

17 + 3
28 9

18 + 4
32 4

On peut ainsi prévoir d’autres nombres.
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